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18015 H “iin espace de Hilbert et T : H —s H un opérateur linéaire

“borné. Soit V un sous-cspace fermé de H invariant par T'. Alors V<4
est-1l invariant par 77 7 '

2. Soit H un espace de Hilbert séparable et soit {e; : 4 = 1,2, - - - } une base
hilbertienne de H. Soit T :: H — H un opérateur linéaire. On pose

o] (2]
a;; = (T¢;,e;). A-t-on, pour tout v € H, Tz = ), <Z aij(z,e;) | e;?
i=1 \Jj=1

3. Soit H un espace de Hilbert et T': H — H un opérateur linéaire borné
auto-adjoint. Soit ¥ un vecteur fixé de H. On considére I’équation

g€ H; Te=y.
Montrer qu’une condition nécessaire pour que cette équation ait une

solution est y € ker(T)*.

4. Soit H un espace de Hiibert et T': H — H un opérateur linéaire borné.
Par définition le rayon spectral de T est 7(T) = sup{|\| : XA € o(T)}.
On montre que 7(T) = lim ||7"||>. Maintenant, on suppose que T' est

n—oo
un opérateur normal.
(a) Que signifie "7T" est normal" ?
(b) Montrer que Vn > 0, |T2"|| = |T||*™:
(¢) En déduire que r(T) = ||T||.



