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1. Soit €, un [K-espace normé. Montrer que :

(
1.1. si € est complet, alors; une suite (xn) d’éléments de £ est convergente
si et seulement si la suite (lIx,ll) des normes est convergente.

1.2.si, dim£{=_ n; est finie, alors € est un espace de Banach.

2."Nous considérons un espace topologique T, localement compact et
C,(T), 'espace des fonctions conplexes, continues sur T ettendantvers0a
infini, muni de la norme définie par:

llull = supf{lu(t)| | t€ T},
. Lafonction u tend vers 0 a U'infini signifie que
(Ve)(e >0 = {t€T||u(t)] =2 e} est compact.
Montrer que Co(T) est un espace de Banach.

3. Montrer qu’étant donné un espace normé V', k vecteurs linéairement
indépendants a,, a,, ..., ak, et k scalaires quelconques Ay, Az ..., Ak, alors il
existe f € V’, dual topologique de IV, telle que

f(ap) =My P E€{1,.2, ..., K}



