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Tous les opérateurs considérés ici sont linéaires et bornés sur un espace de

Hilbert complexe H.

L.
2.
3.

Montrer que 7" est normal si et seulement si Vz € H, ||T*z|| = ||[Tz||.

Si S et T sont des opérateurs auto-adjoints, en est-il de méme de ST ?
On suppose que Vz € H,(Tz,z) € R. Peut-on dire que T est auto-
adjoint 7

Soient A, i des valeurs-propres d’un opérateur auto-adjoint T'. On dé-
signe respectivement par Hy et H, les sous-espaces propres correspon-

dants.
(a) Montrer que A est réel.
(b) Montrer que si A # p alors Hy L H,.
On suppose ici que T est alito-Aadjoint. Soit y un vecteur fixé de H. On
considére I’équation ,
TeH, Te=y
Montrer qu'une condition nécessaire pour que cette équation ait une

solution est y € ker(T)*.



